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Paridade de funcdes e polindmios de Maclaurin

Defini¢do
e Uma fungdo f diz-se par, se f(—x) = f(x) para todo o x € Ds.
e Uma fungdo f diz-se impar, se f(—x) = —f(x) para todo o x € Ds.

Teorema

Se f é uma fungdo impar e 0 € D¢, entdo f(0) = 0.

Demonstracdo.

Se f é impar, entdo

F(~0) = —£(0) < £(0) = —F(0) & 2f(0) =0 < f(0) =0. LI
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Paridade de funcdes e polindmios de Maclaurin

Teorema

Seja f uma fungio diferenciavel num intervalo aberto | centrado em 0. Se f

é par, entdo f' é impar.

Demonstracio.

Se f é par, f(—x) = f(x) Vx € I. Derivando ambos os membros tem-se

[F(=)] = [F(]' & (=x)'F'(=x) = f'(x)

Logo f’ & impar. N
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Paridade de funcdes e polindmios de Maclaurin

Teorema

Seja f uma fungio diferenciavel num intervalo aberto | centrado em 0. Se f
é impar, entdo f' é par.

Demonstracio.

Se f & impar, f(—x) = —f(x) ¥x € I. Derivando ambos os membros tem-se
[~V = [ (Y & (—x)'F/(—x) = ~F/(x)
& —f(—x) = —f'(x)
& fl(—x) = f'(x).

Logo f' é par. O
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Paridade de funcdes e polindmios de Maclaurin

Se f & uma fung3o par n vezes Se f & uma func3o impar n vezes
derivavel em 0, ent3o derivavel em 0, ent3o

fO) = f & par £(0) = f & impar

f(1) = f" & impar f) = f" & par

f(@ = " & par f(@ = " & impar

f3) = £ & impar f) = " & par

Logo as derivadas de ordem impar Logo as derivadas de ordem par
de f anulam-se na origem. de f anulam-se na origem.
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Paridade de funcdes e polindmios de Maclaurin

Teorema

Seja | um intervalo aberto centrado em 0, f uma funcdo uma fungdo n
vezes derivavel em 0, e
£ £(n) 0
e Se f é par, entdo P,(x) sé tem poténcias de x pares.
e Sef éimpar, entdo P,(x) s6 tem poténcias de x impares.

Demonstracdo.

@ Se f & par, entdo todas as derivadas de ordem impar de f anulam-se na
origem. Logo P,(x) sé tem poténcias de x pares.

@ Se f é impar, ent3o todas as derivadas de ordem par de f anulam-se na
origem. Logo P,(x) sé tem poténcias de x impares. O
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